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» Model regresji liniowej dla i-tej obserwacji:
Yi =L+ Xy i+ [ X + &

» Wartosc oczekiwana zmiennej objasnianej przy danych wartosciach
zmiennych objasniajgcych wynosi:

EN)=B+LXu+ -+ B X+ L Xy

» Pochodna czastkowa warunkowej wartosci oczekiwanej po X,;

JE(Y;)
=P

,Bkmierzy oczekiwang zmiane Y; jako efekt zmiany X ; o jedna
jednostke, gdy wartosci innych zmiennych objasniajgcych modelu
pozostajg niezmienione (ceteris paribus).



Przyktad
Y=L+ Xy o+ S Xy + &

Y, =b +b, X, +...+ b X

A: jezeli wartosc¢ zmiennej niezaleznej X,; wzrosnie o j
ej zaleznejy:

osnie (jezeli b,>0) o |b,| jednostek lub

Inie (jezelib,<o0)o |b,|jednostek




placa. = S, + f,nauka + S,wiek. + &,

/\
placa, =—993,26 + 73,59 - nauka, + 35,09 - wiek.
» Zmienna nauka; - lata nauki i-tej osoby

» Interpretacja:

Miesieczne wynagrodzenie wzrasta przecietnie o0 73,59 zt przy wzroscie

liczby lat nauki o jeden rok, przy zatozeniu pozostatych charakterystyk na
niezmienionym poziomie.
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Elastyczno

» Elastycznosci moga by¢ wyznaczane z modelu - LOGLINIOWYM, w
ktorym zarowno zmienna objasniana jak i zmienne objasniajace s3
logarytmami zmiennych pierwotnych.

InY. =8 +06,InX,,. +..+ G, In X +&
INE(Y;)=4+5,InX,, +...4+ B In X,

SINE(Y)
2ln X, =

,Bk mierzy o ile procent zmieni sie zmienna objasniana, gdy zmienna
objasniajgca zmieni sie o jeden procent, gdy wartosci innych zmiennych
objasniajgcych modelu pozostaja niezmienione (ceteris paribus).



Przyktad
InY. =6+, In X, +...+ B In X . +¢&,

INY: =b, +b, In X,; +...+b, In X,

A: jezeli wartos¢ zmiennej niezaleznej X,; wzros$nie o
ennej zaleznejy :

osnie (jezeli b,>0) o |b,| % lub

Inie (jezelib,<o0)o |b,|%.




Przyktad

In(wydatki.) = g, + £, In(dochod. ) + &

Q)

N\
In(wydatki.) = 2+0,25- In(dochod.)

» Interpretacja:
Miesieczne wydatki wzrastajg przecietnie 0 0,25% przy wzroscie
miesiecznego wynagrodzenia o 1%, przy zatozeniu pozostatych
charakterystyk na niezmienionym poziomie.
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Semielastyczno

i
Y~

» Semielastycznosci moga by¢ wyznaczane z modelu, w ktorym zmienna
objasniana jest zlogarytmowana a zmienne objasniajace nie s3
logarytmami zmiennych pierwotnych.

INY, = B, + G, Xy ...+ S X + &

INE(Y;) =8+ 5, X, +...+ B X

ﬂk *100% mierzy o ile procent zmieni sie zmienna objasniana, gdy
zmienna objasniajgca zmieni sie o jedng jednostke, gdy wartosci innych
zmiennych objasniajgcych modelu pozostajg niezmienione (ceteris

aibus).
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Przyktad
INY, =6, + B X, +..+ S Xy + &

Iy, =D, +b, X, +...+ b X,

A: jezeli wartos¢ zmiennej niezaleznej X,; wzros$nie o
ej zaleznejy:
osnie (jezeli b,>0) o |b,| *100% lub
dnie (jezeli b,<o0) o |b,| *100%.
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Przyktad
In( placa,) = S, + S, wiek. + &,

A\
In( placa, ) = 2,34+ 0,04 - wiek.

» Interpretacja:

Ptaca wzrasta przecietnie o 4% przy wzroscie wieku o 1 rok, przy
zatozeniu pozostatych charakterystyk na niezmienionym poziomie.
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In(wydatki.) = 3,6 + 0,35- In(dochod ). +0,11- dzieci.

» Interpretacja:

Elastycznosc: wzrost dochodu o 1% powoduje wzrost wydatkow o 0,35%
przy zatozeniu pozostatych charakterystyk na niezmienionym poziomie.

Semielastycznos¢: wzrost liczby dzieci o 1 powoduje wzrost wydatkow
0 11%=0,11*100% przy zatozeniu pozostatych charakterystyk na
niezmienionym poziomie.
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Modelujemy wydatki gospodarstw domowych za pomocg dochodu tych
gospodarstw.

Histogram wydatkéw /logarytmu wydatkéw gospodarstw domowych:
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astosowanie modelu potegowego - przyktad
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Histogram dochoddw/logarytmu dochoddéw gospodarstw:
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Wyniki regresiji:

In(Wydatki) = 2,02+0,72*In(Dochod) R2?=0,58

Wydatki=712,81+0,58*Dochod R*=0,41
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astosowanie modelu potegowego - przyktad
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Regresja na poziomach i logarytmach:
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Zastosowanie modelu potegowego - przykt

Reszty z regres;ji:
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Przeksztatcenie Boxa-Coxa

» Pozwala na przeprowadzenie sformalizowanej procedury wyboru miedzy
modelem liniowym i potegowym

» Postac przeksztatcenia:

X —_
Y =g(xA)=——

Pytanie: Co otrzymujemy dla A= 1, A=-1 ) A=0 ?
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» Stosujgc to przeksztatcenie do zmiennej zaleznej i zmiennych niezaleznych:

(4) _ (4) (4)
Vi = B Xy e X B 6
» Dla ﬂ:]_:

Y, ::B 1 +X2i182 +---+XKi:BK T &

Gdzie: S =1+ B, — B, —... B«




Gdzie: S =1-L,— 3, —...5

Dla A:O :

Iny, =4 +InX 5, +...+ IN X 5 + ¢




Dziekuje za uwage
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