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 Dobroć dopasowania równania regresji. Współczynnik 
determinacji R2 

 

◦ Dekompozycja wariancji zmiennej zależnej 

 

◦ Współczynnik determinacji R2 

2 



  R2  jest WYŁĄCZNIE statystyką opisową i nie należy jej stosować do 
porównywania modeli. 

 

 Przy szacowaniu kilku modeli  dla  danej  zmiennej zależnej  z różną liczbą 
zmiennych objaśniających na podstawie identycznego zbioru danych, 
korzystanie ze współczynnika determinacji R2 dla wyboru modelu lepiej 
dopasowanego do danych empirycznych staje się problematyczne.  

 Gdy bowiem dodajemy do równania dalsze zmienne objaśniające  to 
zawsze wzrasta R2  niezależnie od prawdziwej ważności tych 
nowododanych zmiennych. 
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 Gdy bowiem dodajemy do równania dalsze zmienne objaśniające  to 
zawsze wzrasta R2  niezależnie od prawdziwej ważności tych 
nowododanych zmiennych. 

 

 Wiąże się to z ogólnymi własnościami optymalizacji. 

 Jeśli, poprzez narzucenia ograniczeń, zmniejszymy zbiór, na którym 
minimalizujemy funkcję celu, to uzyskana w minimum wartość funkcji celu 
będzie większa lub równa wartości funkcji w minimum dla minimalizacji 
bez ograniczeń.  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 Analizuje dwie regresji: 

 

 

 

 

 

 Model pierwszy można uzyskać z modelu drugiego, jeśli narzucimy 

 

  ograniczenie  
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 Estymator MNK parametrów b dla modelu drugiego: 

 

 

 

 Estymator MNK parametrów b* dla modelu pierwszego: 

 

 

 

 S(b* ) – jest wartością funkcji w minimum z warunkami pobocznymi 

 S(b) – jest wartością funkcji w minimum bez tych warunków 

 

   S(b* )=RSS*≥ S(b) =RSS 

     TSS*= TSS 
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 Nawet dodając do modelu całkowicie bezsensowną zmienną uzyskujemy 
polepszenie dopasowania. 

 

 Co więcej, jeśli K=N (liczba parametrów = liczbie obserwacji), to R2=1 

 

 

 Z tego powodu za miarę dobroci dopasowania zaproponowano nie R2 , a 
tak zwany „skorygowany współczynnik determinacji”       . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

R 2



          jest skorygowany ze względu na tak zwaną liczbę stopni swobody, to 
znaczy ze względu na różnicę między liczbą obserwacji N  

 a liczbą zmiennych objaśniających K. 
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 Oszacowano dwa modele za pomocą MNK na próbie liczącej 12 obserwacji 
i otrzymano następujące wyniki: 

 

 

 

 

 

 

 

 Który z powyższych modeli należy wybrać i dlaczego? 
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1. Wyjaśnić,  dlaczego R2 nie można używać do porównania modeli. 
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Dziękuję za uwagę 
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