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Dobry model dobrze opisuje zjawisko i posiada parametry o
intuicyjnie oczywistej interpretacji.

Interpretacja wyników jest ważna, bo umożliwia porównanie
wyników z teori ↪a, zdrowym rozs ↪adkiem, wynikami z innych
źróde l itp.
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Efekt cz ↪astkowy
ang. partial effect

Efekt cz ↪astkowy zmiana oczekiwanego yi w reakcji na zmian ↪e xki ;
wynosi ∆E(y)

∆xk

W modelu liniowym

E (yi ) = β1x1i + β2x2i + . . . βKxKi

o ile zmienne x1i , x2i , . . . xKi oraz parametry β1, β2, . . . , βK s ↪a
nielosowe.
Zatem efekt cz

↪
astkowy dla ∆xk = 1 równy jest βk .
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Wniosek

Parametr βk w modelu liniowym opisuje zmian ↪e oczekiwanej
wartości yi na skutek jednostkowej zmiany xki , przy za lożeniu, że
wszystkie pozosta le zmienne w modelu nie ulegaj ↪a zmianie (ceteris
paribus).
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Interpretacja parametrów w modelu logliniowym
Semielastyczność
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Elastyczności ↪a cz ↪astkow ↪a nazywamy procentow ↪a zmian ↪e
oczekiwanego y w reakcji na 1% zmian ↪e xk :

ey ,xk =
∆E (y)

E (y)
�

∆xk
xk

=
∆E (y)

∆xk

xk
E (y)

≈ ∂E (y)

∂xk

xk
E (y)

ale ∂ln(ϕ(x))
∂ϕ(x) = 1

ϕ(x) , st ↪ad ∂lnE(y)
∂E(y) = 1

E(y) oraz xk
∂xk

= 1
∂ln(xk ) , wi ↪ec:

ey ,xk =
∂ln(E (y))

∂lnxk
.
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W modelu logliniowym

lnE (Yi ) = β1lnX1i + β2lnX2i + · · · + βK lnXKi

wtedy
∂lnE (Yi )

∂lnXki
= βk

o ile zmienne x1i , x2i , . . . xKi oraz parametry β1, β2, . . . , βK s ↪a
nielosowe.
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Wniosek

Parametr βk w modelu logliniowym jest elastyczności ↪a y
wzgl ↪edem xk .
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Semielastyczności ↪a cz ↪astkow ↪a nazywamy procentow ↪a zmian ↪e
oczekiwanego y w reakcji na jednostkow ↪a zmian ↪e xk :

ëy ,xk =
∆E (y)

E (y)
�∆xk ≈ ∂E (y)

∂xk

1

E (y)
=

∂lnE (y)

∂xk
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Wp lyw dochodu i liczby dzieci na wydatki na żywność

̂ln(wydatkii ) = 3, 6 + 0, 35 × ln(dochódi ) + 0, 2 × ln(dziecii )

Interpretacja (elastyczność): wzrost dochodu o 1% powoduje
średnio wzrost wydatków o 0, 35% przy pozosta lych
zmiennych na niezmienionym poziomie; wzrost liczby
dzieci o 1% powoduje średnio wzrost wydatków o
0, 2% przy pozosta lych zmiennych na niezmienionym
poziomie

̂ln(wydatkii ) = 3, 6 + 0, 34 × ln(dochódi ) + 0, 11 × dziecii

Interpretacja (semielastyczność): wzrost liczby dzieci o 1 powoduje
średnio wzrost wydatków o 11% przy pozosta lych
zmiennych na niezmienionym poziomie
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Stosuj ↪ac model pot ↪egowy logarytmujemy zmienn ↪a zależn ↪a jak
i zmienne niezależne.

Zmienna zależna i zmienne niezależne powinny przyjmować
wartości dodatnie, ponieważ w innym przypadku nie da si ↪e ich
zlogarytmować.

ln(Yi ) = β1lnX1i + β2lnX2i + . . . βK lnXKi + εi
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Wybór pomi ↪edzy modelem liniowym a pot ↪egowym

W badaniach empirycznych cz ↪esto stwierdzamy, że zmienne w
modelu maj ↪a rozk lad zbliżony do normalnego b ↪adź do
lognormalnego.

Jeśli ε ma rozk lad lognormalny, to ln(ε) ma rozk lad normalny.
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Rozk lad lognormalny
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Przyk lad: Wydatki mieszkaniowe gospodarstw domowych
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Dochody gospodarstw domowych
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Wyniki regresji: poziomy
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Wyniki regresji: logarytmy
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Reszty z regresji
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1 Podaj definicj ↪e semielastyczności cz ↪astkowej.
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